T2 B 24 octobre 2008

MATHEMATIQUES

(1) Montrer la convergence, puis calculer la somme des séries de terme général :
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(2) Soient a et b dans N* (a < b) ; on pose, pourn € N :
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a) Montrer que : S, = — (kzz(’; e k;b;a m)‘

b) En déduire que la série [u,],0 est convergente et déterminer sa somme S.
c) Qu’obtient-on poura = 2eth =57

(3) Développement en série de Arctan x.

Soient x € [-1,1].etn € N.
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a) Vérifier que : -2 (=D)Px? = (1) =——-.
) Verifier qu 1+ x? pzzzo( )X D 1+ x?
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b) En déduire que : Arctan x Z:O el - (-1) Io o dr.
x  42n+2 .
c¢) Montrer que : lim -[0 1t ++t2 dt = 0. (Commencer par le cas x € [0,1] ; majorer...)
X 1\n,2n+1
d) Déduire des résultats précédents que : | Vx € [-1,1] Arctan x = ) %
n=0
e) Qu’obtient-on pour x = 1 ?
(4) Etudier la convergence des séries de terme général :
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